Diferencijalna Geometrija: Test 1 30/04/2015

Nema napustanja ispita u prvih 15 minuta niti u zadnjih 15 minuta ispita.

Test traje 2 sata. Imate 5 dodatnih minuta za ¢éitanje pitanja.

Navedeni bodovi su od 40 maksimalnih. Koristiti hemijsku olovku plave ili crne tinte.

Zadatak 1. Neka je t — 7(t) regularna parametrizirana kriva u R3.

(a)

()

Posmatrajmo krivu ¢ = y(t) = (V2 t,v/2 t,1 — t2).

(i) Dokazite da je kriva v regularna i nadjite njenu duzinu luka. Kolika je duzina luka od tacke

(0,0,1) do tacke (v2,v/2,0). (Pomoé¢ : [ \/% = arcsinh(z) + ¢). [5]
(ii) Izracunajte principalno normalno vektorsko polje za t — ~(t). [6]

(iii) Izracunajte krivinu & i torziju 7 krive ¢t — ~(t). Sta zaklju¢ujemo o ovoj krivoj na osnovu
njene krivine i torzije i na osnovu ¢ega? [6]

Neka je kriva ¢ — «(t) data sa

a(t) = (t+sint, —t + sint, V2cos t).

(i) Nadjite reparametrizaciju duzinom luka krive t — «(t). [5]
(ii) Nadjite okvir F' = (T, N, B) prilagodjen za strip (N, «). [7]

(iii) Nadjite krivinu i torziju krive o po definiciji. Sta mozete zakljuciti o krivoj « iz njene
krivine i torzije i na osnovu Cega? [6]

(v) Izracunajte oskulatornu, normalnu i rektifirajuéu ravan na krivu u proizvoljnoj tacki a(to).
(4]

Neka je kriva ¢t — () data sa

Bt) = (1,¢,t%), t€[l,+00)

Nadjite krivinu i torziju krive ¢ — 3(t). Sta mozete zakljuéiti o krivoj 8 iz njene krivine i torzije i
na osnovu Gega? [5]
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