
Diferencijalna Geometrija: Test 2 09/06/2015

Nema napuštanja ispita u prvih 15 minuta niti u zadnjih 15 minuta ispita.

Test traje 2 sata.

Navedeni bodovi su od 40 maksimalnih.

Koristiti ISKLJUČIVO hemijsku olovku plave ili crne tinte.

Zadatak 1. Neka je (u, v) 7→ σ(u, v) regularna parametrizovana površ.

(a)

(i) Dokažite da su n(u, v) i nu × nv(u, v) medjusobno paralelni vektori za sva u, v. [2]

(ii) Izračunajte (nu × nv).n i zaključite da je

nu × nv = Kσu × σv

[4]

(b) Neka nam je sada data nova površ: (u, v) 7→ ρ(u, v) + an(u, v), a ∈ R.

(i) Dokažite da su n(u, v) i ρu × ρv(u, v) medjusobno paralelni vektori za sva u, v. [3]

(ii) Dokažite da je
ρu × ρv = (1− 2H a+K a2)σu × σv

[5]

(c) Pokažite da
(u, v) 7→ (v3 + 3v(1− u2),−u3 − 3u(1− v2),−6uv)

definǐse konformalno parametrizovanu minimalnu površ. [6]

(d)

(i) Nadjite Gaussovu i srednju krivinu površi

σ(u, v) = (u cos(v), u sin(v), v).

[5]

(ii) Pokažite da je kriva β(t) = σ(t, 0) geodezija. [2]

(e)

(i) Nadjite Gaussovu i srednju krivinu površi

σ(u, v) = (u, v, uv).

[5]

(ii) Pokažite da je kriva β(t) = σ(0, t) geodezija. [2]

(f) Pokažite da je kupa (r, θ) 7→ r γ(θ), gdje je θ 7→ γ(θ) ∈ S2 dužinom luka parametrizovana
sferična kriva, izometrična ravni. [6]
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