Diferencijalna Geometrija: Test 2 09/06/2015
Nema napustanja ispita u prvih 15 minuta niti u zadnjih 15 minuta ispita.
Test traje 2 sata.
Navedeni bodovi su od 40 maksimalnih.

Koristiti ISKLJUCIVO hemijsku olovku plave ili crne tinte.

Zadatak 1. Neka je (u,v) — o(u,v) regularna parametrizovana povrs.

(a)

(i) Dokazite da su n(u,v) i n, X n,(u,v) medjusobno paralelni vektori za sva u, v. 2]

(ii) Izracunajte (n, x n,).n i zakljucite da je

n, xn, = Ko, X o,

[4]
(b) Neka nam je sada data nova povrs: (u,v) — p(u,v) + an(u,v), a € R.
(i) Dokazite da su n(u,v) i py X py,(u,v) medjusobno paralelni vektori za sva u,v. [3]
(ii) Dokazite da je
pux py=(1—-2H a+ K a*)o, x 0y
[5]
(c) Pokazite da
(u,v) = (v* 4 3v(1 — u?), —u® — 3u(l — v?), —6uw)
definige konformalno parametrizovanu minimalnu povrs. [6]
(d)
(i) Nadjite Gaussovu i srednju krivinu povrsi
o(u,v) = (ucos(v), usin(v), v).
[5]
(ii) Pokazite da je kriva 5(t) = o(t,0) geodezija. [2]
()
(i) Nadjite Gaussovu i srednju krivinu povrsi
o(u,v) = (u,v,uv).
[5]
(i) Pokazite da je kriva 8(t) = ¢(0,t) geodezija. [2]

(f) Pokazite da je kupa (r,0) — r~v(0), gdje je 8 — ~(0) € S? duzinom luka parametrizovana
sferi¢na kriva, izometri¢na ravni. [6]

2015 Diferencijalna Geometrija: Test 2 09/06/2015



