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Predati rad predmetnom nastavniku (27.10.2008.)

Kako ovo jo§ nismo definisali na predavanjima, evo ga:

Definicija 0.1. Funkcija koja je rjeSenje Laplaceove jednacine (1.9) se naziva har-
monicna funkcija.

1. Dokazite da je za svako x° € R" funkcija

(x) = |x — x> ako n>2
YT log [x — X0 ako n =2

harmoni¢na u R \ {x°}, tj. v je C? glatka i dv(x) = 0, Vx € R™\ {x°}.
2. Dokazite da za bilo koje dvije C? glatke funkcije 1 i v imamo

vou = div (vVu) — VoVu.

3. Dokazite da u sferiénim koordinatama
x1 =rsinfcosy, xo =rsinfdsinp, rs = rcosp,

r>0,0<0<m 0< ¢ <27,
Laplaceova jednacina 0?u + dsu + Oau = 0 ima slijedeéu formu
2 1 1
O? + 20, + ———0psin 00y + ———5—07 = 0.
<7+T +r251n0 oS 9+r2sin29 SD)u

[ SAVJET: Koristeci reprezantaciju Laplaceovog operatora u polarnim ko-
ordinatama nadite 95u + 0%u i OFu+ O3u, gdje je s = r sin 6 i konzekventno
T1 = SCOS P, Ty = ssin . |



