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. Neka je Q C R" ogranien skup i neka je O~ :=R"\ Q = R"\ (QU 99N).
Pretpostavite daje u € C*(Q7)NC(Q7), Au= 0na Qi limpx oo u(x) =
0. PokaZzite da je
max |u| = max |ul.
Q- o0

[Pomoc: Primjenite princip maksimuma na skup

Qp =0 N{zeR": x| <R}, R>0.
i onda pustite da R — oo. ]
. Koristeci zadatak 1 sa trecih vjezbi pokazite da su funkcije
rfcoske, r¥sinkyp, keN

harmonicne. Ovdje je 1 = 7 cos ¢, £y = rsin .

Nadite rjeSenje slijedeeg Dirichletovog problema za jedini¢ni disk:

Au(x) = 0, x| <1
u(e®) = w4 fo:l(ak cos(kp) + by sin(ky)), 0 < < 2m.
. Neka je
= ?0 + Z (ax cos(kp) + b sin(ky)), 0 < p < 27 (D

k=1
gdje je red apsolutno konvergentan. Dokazite da
1 2m ) 27 )
ar = — f(e?) cos(kB)db, b, = — f(e?)sin(kO)do,  (2)

™ Jo ™ Jo

[Pomo¢: pomnoZite obje strane jednacine (1) sa cos m ili sin m 1 integri-
rajte rezultat od 0 do 27. ]



4. Neka je f funkcija iz prethodnog zadatka. PoaZite da je rjeSenje Dirichle-
tovog problema

Au(x) = 0, x| <1
u(e®) = f(e¥), 0<p<2m
dato formulom
1 2m ” 0 N
u(ry) = by fle)y1+2 Zr coslk(0 — )] | db.
TJo k=1

Dokazite da je

> 1—r?
1+2) rfcos(kw) =
* kz:;r cos(hw) 1472 —2rcosw’
[ Pomoé: 1+ 2> ¥ cos(kw) = Re(1 + 237 ,)2", z = rexp(iw) 1.

Odavdje izvedite Poissonovu formulu

1

27 0 1_7,2
u(r,go):% 0 fle )1—1-7“2—27“003(&—@)‘




